4. cviceni - reSeni

Vse az na 3. priklad méa vzorové reseni zde:
https://www.karlin.mff.cuni.cz/"kuncova/1920LS MA2/04 reseni.pdf

Necht 7 an, a Y o2 b, jsou konvergentni, > >° ¢, a Y oo dy jsou divergentni
fady. Rozhodnéte, zda musi platit:

Priklad 3 (a) > o7 (an + ¢n) je konvergentni.

Z Véty 7.1 plyne, ze lim,,—,, ¢, diverguje nebo neni rovna 0. Lze pak snadno ukazat,
ze lim,, o0 (an + ¢,) téz diverguje, nebo neni rovna 0. Z téze véty pak plyne, ze dana
rada diverguje.

Konkrétnim piikladem je a,, = #,dn = 1 pro n € N. Pficemz konvergence rady
>0 | an plyne z 7.6.

Priklad 3 (b) > (¢, + dy) je divergentni.
Analogicky jako 3 (a).
Priklad 3 (c) >_>° (an — by) je konvergentni.

Pro k € N oznaéme s;, = Zﬁzl A, Sk = Z’:LZI bn. Pak plati Y )_; (an—by) = sx,—Sk.
Jelikoz Tady > 07 an a Y oo by, tak limg_,oo 5 € R a D> 77, Sk € R. Z toho plyne, Ze
limy, oo ZZ:1(an —by) = limy_00(sx —Sk) € R. Tim mame dokézéno, ze Y 2, (a, —by,)
konverguje.

Priklad 3 (d) > .2 ,(k-a, +1-by), kde k,l € R, je konvergentni.
Analogicky jako 3 (c). Lze indukei dokézat, ze Zf;zll Cap = lZfLZl an
Priklad 3 (e) > o2 (an - by) je konvergentni.

Volme a,, = b, = (—=1)" f pron € N. Pak z Véty 7.7 a Vety 7.6 plyne, ze Y 0

a y - b, konverguji. Nicméné fada Y o7 | (an - by) =Y o0 diverguje dle Véty 7 6.

nln

Priklad 3 (f) > 7 (¢, - dy) je konvergentni.

Rada Y02 (en - dp) nemusi byt konvergentni - napt. pokud ¢, = d, = 1 pro kazdé
n € N.

Priklad 3 (g) > .7 (bn - dy) je konvergentni.

Lze volit napf. bn = n12 ydy = =n. Pak dle Véty 7.6 fada >~ ; b, konverguje, > 7, d,

n=1
diverguje a Y > (b - dn) = > 00 & L diverguje.
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